
協力ゲーム理論練習問題 3

1. 次の特性関数形ゲームのコアを求め，非空である場合は図示せよ．

(a)

N = {A,B,C}

v({A,B,C}) = 12

v({A,B}) = 4, v({A,C}) = 8, v({B,C}) = 4

v({A}) = v({B}) = v({C}) = 0

(b)

N = {A,B,C}

v({A,B,C}) = 27

v({A,B}) = 10, v({A,C}) = 19, v({B,C}) = 9

v({A}) = 2, v({B}) = 0, v({C}) = 1

2. （タクシー相乗り）同じ方向（一直線上）に住んでいるA,B,C がO 駅からタクシー

を相乗りし，その三人の中で一番遠いA が料金を支払っておき，後日残りのB とC

がA に清算することを約束したとする．O 駅から B 宅までの料金が１５００円，C

宅まで１８００円，A 宅まで２１００円とする．

(a) この状況を特性関数形ゲームとして定式化し，コアを求め図示せよ．

(b) タクシー料金改定により三人の家までの料金が一律に３００円値上がりしたと

する．このとき，特性関数形ゲームはどう変化し，コアがどうなるかを答えよ．

(c) タクシー料金改定によりA 宅までの料金のみが３００円に値上がりしたとする．

すなわち，B 宅までの料金が１５００円，C 宅まで１８００円，A 宅まで２４

００円とする．このとき，特性関数形ゲームは (a) の特性関数形ゲームと比べ

てどう変化し，コアがどうなるかを答えよ．

3. （手袋ゲーム）左手袋を持っているプレイヤーをプレイヤー１とプレイヤー３とし

て，右手袋を持っているプレイヤーをプレイヤー２とプレイヤー４とし，左手袋と右

手袋の一組につき１万円で売れるとする．

(a) この状況を特性関数形ゲームとして定式化せよ．
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(b) このゲームのコアは以下のように与えられることを示せ．（ヒント：右辺の集合

を C ′とおき，C ⊆ C ′および C ′ ⊆ C を示すこと．）

C = {(α, 1− α, α, 1− α) ∈ R4|0 ≤ α ≤ 1}

(c) 新たに左手袋を所持している５人目のプレイヤー５を考える．プレイヤー５が

加わることによって，特性関数形ゲームがどう変化するかを答えよ．

(d) (c)で定義したゲームのコアを求めよ．

(e) 一般に左手袋を持っているプレイヤーがm人，右手袋を持っているプレイヤー

が n 人いるとし，左手袋を所持しているプレイヤーの集合を L, 右手袋を所持し

ているプレイヤーの集合をR とする．この状況に対応する特性関数形ゲームを

定義しm < n, m = n, m > nのそれぞれのケースにおけるコアを求めよ．
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