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次の線形写像 f : R2 → R2の表現行列を求めよ。
(1) f(x, y) = (y, x − y). ただし基底としては標準基底をとる。
(2) f は (1)と同じ。ただし基底としては e1 + e2, e2をとる。

解答例. (1) (
y

x − y

)
=

(
0 1

1 −1

)(
x

y

)
となるので求める表現行列は (

0 1

1 −1

)
.

(2) (
0 1

1 −1

)(
1

1

)
=

(
1

0

)
= (e1 + e2) − e2(

0 1

1 −1

)(
0

1

)
=

(
1

−1

)
= (e1 + e2) − 2e2,

となるので

(f(e1 + e2), f(e2)) = (e1 + e2, e2)

(
1 1

−1 −2

)
.

よって求める表現行列は (
1 1

−1 −2

)
.

別解. (1) （こちらのほうが厳密。）f(e1) = (0, 1) = e2, f(e2) = (1,−1) =

e1 − e2より

(f(e1), (e2)) = (e1, e2)

(
0 1

1 −1

)
より求める行列は上の通り。
(2) (e1 + e2, e2) = (e1, e2)P となる行列 P（すなわち基底の変換行列)は

P =

(
1 0

1 1

)



となる。すると、第７回命題 2.2より e1 + e2, e2に関する表現行列は P−1AP

なので、これを計算すれば上の行列が得られる。
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